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ΘΕΜΑ Α 

Α1. Σχολικό βιβλίο σελίδα 87 

Α2. Σχολικό βιβλίο σελίδα 31 
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ΘΕΜΑ Β 

Β1.  2 4 2 2   = +  = +  = . 
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ΘΕΜΑ Γ 

 

Γ1. H f  είναι παραγωγίσιμη στο  με ( ) 2 2 3f x x x = − +  και ισχύει 

( )1 0 1 2 3 0 2f   =  − + =  = . 

 

Γ2. ( ) ( )( ) (   )20 4 3 0 1 3 0 ,1 3,f x x x x x x   − +   − −    −  + , άρα η f  

είναι γνησίως αύξουσα στα διαστήματα ( ,1− και  )3,+ , ενώ είναι γνησίως φθίνουσα στο 

 1,3 . Παρουσιάζει στη θέση 1x = , τοπικό μέγιστο το ( )
2

1
3

f = −  και στη θέση 3x = , τοπικό 

ελάχιστο το ( )3 2f = − . 

 

Γ3. Στο  1,3  η f  είναι γνησίως φθίνουσα άρα για 

  ( ) ( ) ( ) ( )
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x x f f x f f x        −   − . 
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ΘΕΜΑ Δ 

 

Δ1. H f  είναι παραγωγίσιμη στο ( )1,+  με ( )
( )

2
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1
f x

x
 = − 

−
, άρα είναι γνησίως 

φθίνουσα στο ( )1,+ . Έστω ( ), 1,   +  με   . Επειδή η f  είναι γνησίως φθίνουσα 

προκύπτει ότι: 

• ( ) ( ) ( ) ( ) 0f f f f         −   

• 0     −   

οπότε 0  , ως πηλίκο ετερόσημων όρων. 
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0 0x =  (απορρίπτεται) ή 0 2x = .  

Βρίσκουμε την εφαπτομένη στο 0 2x = . 

Είναι ( )2 1f  = −  και ( )2 2f = .  



Έχει εξίσωση της μορφής y x = + , όπου ( )2 1f = = − , oπότε γίνεται y x = − + . 

Αφού διέρχεται από το ( )( )2, 2f  έχουμε ( )2 2 4f  = − +  = . Άρα η εφαπτομένη 

έχει εξίσωση :  4y x= − + .  

 

Δ3. Η 4y x= − +  τέμνει τους άξονες στα σημεία ( )4,0  και ( )0,4 . Το τρίγωνο είναι 

ορθογώνιο και ισοσκελές με μήκος κάθετων πλευρών ίσο με 4 μονάδες, άρα έχει εμβαδόν 

4 4
8
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
 = =  τετραγωνικές μονάδες. 

 

Δ4. Αφού τα σημεία βρίσκονται πάνω στην ευθεία 4y x= − + , oι συντεταγμένες τους 

επαληθεύουν την εξίσωσή της, άρα 4i iy x= − + , για 1,2,3i = .  

Έπεται ότι 4 2 4 2y x= − + = − + = . 


