
 

 

 

 

 

 

 

 

ΘΕΜΑ 1ο  

Α. Να αποδείξετε ότι : 

Ένα πολυώνυμο έχει παράγοντα το x-ρ αν και μόνο αν το ρ είναι ρίζα του P(x), 

δηλαδή αν και μόνο αν P(ρ)=0 . 

(15 μονάδες) 

Β. Ελέγξτε αν καθεμιά από τις παρακάτω προτάσεις είναι σωστή ή λάθος. 

α) Ισχύει ότι 𝜎𝜐𝑣(−𝑥) = −𝜎𝜐𝑣𝑥 για κάθε 𝑥 ∈ ℝ . 

β) Αν για μια συνάρτηση  f  με πεδίο ορισμού ένα σύνολο Α, υπάρχει 𝑥0 𝜖 𝐴, τέτοιο 

ώστε  −𝑥0 ∉ 𝐴, τότε η  f   δεν είναι ούτε άρτια ούτε περιττή.  

γ) Αν ένα πολυώνυμο 𝑃(𝑥) διαιρείται με το 𝑥 + 𝜌 , τότε 𝑃(𝜌) = 0 .  

δ) Η συνάρτηση 𝑓(𝑥) = 𝜎𝜐𝜈𝑥 είναι γνησίως φθίνουσα στο διάστημα [
𝜋

2
, 𝜋] . 

ε) Το μηδενικό πολυώνυμο είναι μηδενικού βαθμού. 

(10 μονάδες) 

 

ΘΕΜΑ 2ο  (Τράπεζα Θεμάτων) 

Δίνεται το πολυώνυμο P(x) = x3 + 2x2 + x + 3.  

α) Να δείξετε ότι το −2 δεν είναι ρίζα του πολυωνύμου.  

(Μονάδες 8)  

β) Να βρείτε το πηλίκο της διαίρεσης P(x): (x + 2)  

(Μονάδες 10)  

γ) Να γράψετε την ταυτότητα της διαίρεσης P(x): (x + 2).  

(Μονάδες 7) 
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ΘΕΜΑ 3ο 

Δίνεται η συνάρτηση: 

 𝑓(𝑥) = 𝜂𝜇(𝜋 − 𝑥)𝜎𝜐𝜈 (
𝜋

2
− 𝑥) − 5𝜂𝜇(2𝜋 + 𝑥) + 𝜂𝜇 (

3𝜋

2
+ 𝑥) 𝜎𝜐𝜈(𝜋 + 𝑥) , 𝑥 ∈ ℝ . 

α) Να αποδείξετε ότι : 𝑓(𝑥) = −5𝜂𝜇𝑥 + 1 , 𝑥 ∈ ℝ . 

(Μονάδες 9 ) 

β) Αν 𝑔(𝑥) = 𝑓(2𝑥) να βρείτε την περίοδο και τα ακρότατα της g . 

(Μονάδες 8) 

γ) Να λύσετε την εξίσωση : 𝑓(𝑥) = 2 ⋅ 𝜎𝜐𝑣2𝑥 − 3 . 

(Μονάδες 8) 

 

ΘΕΜΑ 4ο  (Τράπεζα Θεμάτων) 

α) Δίνεται το πολυώνυμο 𝑃(𝑥) = 2𝑥3 + 𝛼𝑥2 + 𝛽𝑥 − 5,  με 𝑥 ∈ ℝ. 

i. Αν το πολυώνυμο έχει παράγοντα το (𝑥 − 1) και το υπόλοιπο της διαίρεσής 

του με (𝑥 − 2) είναι −1, να δείξετε ότι: 

{
2𝛼 + 𝛽 = −6

και
𝛼 + 𝛽 = 3

. 

             (Μονάδες 6) 

ii. Να δείξετε ότι 𝛼 = −9 και 𝛽 = 12.  

         (Μονάδες 5) 

β) Να βρείτε τις τιμές του 𝑥 ∈ ℝ, για τις οποίες η γραφική παράσταση της συνάρτησης 

𝑃(𝑥) = 2𝑥3 − 9𝑥2 + 12𝑥 − 5 είναι κάτω από τον άξονα 𝑥′𝑥. 

(Μονάδες 10) 

γ) Αν η γραφική παράσταση της 𝑃(𝑥) είναι 

η διπλανή, να βρείτε τα διαστήματα 

μονοτονίας της. 

                                                                                                                      

 

 

 

 

 

(Μονάδες 4) 

ΕΥΧΟΜΑΣΤΕ ΕΠΙΤΥΧΙΑ! 

 


